Ulohy ohladom indukcie, dékazov ako takych a iné.

Pre a,b,z > 0 dokazte:

a) v+ 5 >2,
b) “tb > ab.

Dokéazte nasledujice tvrdenia:
a) prvocisel je nekonecne vela,
b) V3¢ Q.

Dokazte pre kazdé n z N:

a) 1+24+3+---+n=—-5-—,

b) k+ 2k + 3k + - - + nk = 2EEnk)

n+1_1
q—1

) l+q+¢@+-+q" =1

Dokéazte pre kazdé n z N:
a) 12422432+ 4+ n?=in(n+1)(2n+1),

b) 12 -22 4324 ...+ (=1)"In? = (-1)" Un(n +1).
. 1 1 1
(neN):(nz2=14 5+ 5+ + &> vn)

Na aky maximéalny pocet Casti rozdeli rovinu n priamok?
Dokéazte, ze ak x1 > 1 a 2o < 1 tak z1 + 9 > 129 + 1.

Dokéazte: (Vxl,xQ,--- , Ty € ((),oo)) C(rxe ey =1= 21+ 21+
Dokéazte, ze pre vSetky kladné x1, xo, - , x, plati

T €2 Tn—1 Tn
— 4+ — 4+ +—2=>n.
X2 x3 Tn X1

Dokazte, ze pre kazdé kladné 1, za, .. . , z,, plati:

T1+x2+ -+
n

> Yr1T2 Ty

Novy pojem 1 Fibonacciho postupnost je postupnost c¢isel Fy, Fi,...

mienky:
Fpb = 0
Fr =1
F, = F,_1+ F,_2 (pochopitelne pre n > 1)

T, > ).

spliajice tieto pod-



Rada do Zivota: Ked sa stretneme s nejakou novou definiciou, je dobré si ju “vyskusat”, ze
¢o ndm vlastne hovori. V nasom pripade to mozeme urobit tak, Ze si vypiSeme prvych niekolko
¢lenov. V)

Kleofds méa vydlazdit chodbu s rozmermi 2 x n dlazdicami s rozmermi 2 x 1, resp. 1 x 2.
Dlazdice pritom nesmie lamat ani ohybat. Kolkymi spdsobmi to moze spravit?

Dokézte: Fy + Fy + -+ + Fopy1 = Fanqo.

Dokazte: 1+ Fy + Fy + -+ + Fo, = Fapi1.

Dokéite: FyFy + FoFs 4 -+ Fop 1 Fy, = F3,.

Dokaite: Fyyym = Fy1Fm + FoFpy1.

Zistite (a dokazte:) ¢omu sa rovnd NSD(F), F},,). NSD(a,b) je najvic¢si spoloény

delitel éisel a a b.



